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Smarandache 对 偶 函 数 的 一 个 猜想 
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摘要 :， 对 于 正 整数 mw 设 $ (Cn) 是 7 的 Smarandache 对 偶 函 数 ， 该 文 证 实 了 有 关 8$ (zz) 的 一 


个 猜想 . 
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设 N 是 全 体 正 整数 的 集合 .1980 年 ，Smarandachell 引 大 了 一 类 有 关 阶 乘 的 数论 函数 
S(C1) ， 称 为 Smarandache 函数 ， 它 等 于 适合 
1 1 王 0 mod7n) mnEN (] ) 
的 最 小 正 整 数 记 ， 此 后 ，Sindosd3 讨论 了 SCz) 的 对 偶 形 式 SCz) ， 称 为 Smarandache 对 偶 
函数 ， 它 等 于 适合 
1 0 mod mm 0，7mEN (2) 
的 最 大 正 整数 记 ， 对 此 ， 有 ndos 提出 了 以 下 猜想 
猜想 ”对 于 正 整数 mw， 设 g(Cz ) 是 大 于 2 十 ]1 的 最 小 素数 . 对 于 任何 正 整 数 w， 都 有 
SS (CO7 一 1) (27 十 1) 0D 一 Co 一 1 G3) 
本 文 完 整地 证 实 了 上 述 猜 想 ， 即 证 明了 : 
定理 〈3) 对 于 任何 正 整数 ”都 成 立 . 
证 假如 (3) 对 于 某 个 正 整数 ” 不成立， 则 必 有 
C7 一 1)1(027 十 1D)1 矢 0 mod yzCz)). (G4) 
因此 ， 根 据 8 (zz) 的 定义 可 知 S (GC72 一 1) 2 十 DJ)D 过 oo) 一 1. 由 于 7(Cz) 是 适合 
dg(C1) 二 27 十 1 的 最 小 素数 ， 所 以 根据 Bertrand 定 理 〈 参 见 文献 [3 中 的 定理 5.7.1 ) 可 知 ; 


dg(C2)<< 2(271 十 1). (S ) 
从 G) 可 知 g(Cz) 一 1 的 任何 素 因 数 p 都 满足 
RS 07 二 (0 ) 


对 于 正 整数 4 以 及 素数 p， 设 da,p) 是 在 a 中 的 次 数 ， 根据 文 献 [3] 定理 1.11.1 
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可 知 ; 对 于 任何 正 整数 上， 都 有 


d(K1D) = 习 才 ， (7) 
其 中 LK/P] 是 大 /六 的 整数 部 分 ， 假 如 
SS (2 一 1 十 1DD <qoo 一 1 (8) 
则 存在 素数 训 适 合 
d((22 一 1DD 念 二 42 二 TDDD < da 一 1)17)， (9) 
因此 ， 从 〈7) 和 (9) 可 知 : 存在 正 整数 ”满足 
27 一 ] 2 二 1 ( 呈 本 1 5 
(+ 和 三 
从 〈10) 立 得 
27 一 1 22 十 1 ce 
1 村 健一 | (11) 
从 〈11) 可 得 
42<dq(C2) 一 ] 〈12) 


这 一 与 5》 矛盾 的 结果 ， 由 此 可 知 〈3) 对 任何 正 整数 ”都 成 立 ， 定 理 证 完 ， 
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A Conjecture Concerning the Smarandache Dual Function 
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Abstract，For amy positive integer 11，let 8 (7 ) denote the Smarandache dual fanction。 In this paper 
we venify a conjecture on 9 (2) 
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